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MAT>MATUS OGRENIM YOL HARITASI

Q Bireysel Ogrenme kutusu konuya iliskin matematiksel kavramlarin tanimlarina

yer verilen ve her temel noktanin detayli agiklanip bilginin aktarildigi bélimddir.

Kritik Bilgi kutusu konuyla ilgili gegmig yillarda 6grenilen ve ihtiya¢ duyulan bilgilerin
@ Céziimlii Ornek kutusu Bireysel Ogrenme de égrenilen kavramin, problem durumu

hatirlandidi ve konu iginde énemli ve kullanigli durumlara yer verildigi blimd(ir .

olarak nasil karsimiza ¢ikacagini gésteren érneklerin tam ¢6zimleriyle sunuldugu
bolimdir.

Asamali Céziimlii Ornek kutusunda ¢6ziimlii rnekteki adimlarin asama asama bos
birakildigi érnekler yer alir. C6ziim adimlarinin eksiltiimesi en sonda sadece problem

kalana kadar devam ederek 6grencilerin siirece daha aktif katilimini saglar.

Variation Theory modelinin uygulandiji Sistematik Uygulamalar kutusunda degisen
ve ayni kalan durumlarin odak noktasi oldugu, matematiksel yapiya dikkat gceken iyi

Q

yapilandirilmig etkinlikler yer alir.

Asamah

Coziimlii Ornek

Coziimlii Ornek




MATIMATUS Problem C6zme Becerisi akademik ¢alismalar isiginda kendi gelistirdigimiz
metotla problem ¢bzme teknigidir.

MATIMATUS Problem C6ézme Déngiisti, bir soru tarzinin farkli seviyelerde uygulandigi
doéngddtr. Bu déngtide problemler asamali sekilde yer alirken, Problem - 1’den sonraki
problemleri ¢bzebilmek igin bir nceki problemin ¢bziimiinden faydalanilir.

Q>

2 4

Kazanim Testleri ile hatirlama dizeyindeki bilgileriniz dlgdliir ve 6grendiginiz bilgiler

uygulama becerilerine doéndgtirdldir.

Beceri Temelli Testler (Yeni Nesil Testler) ile (ist diizey becerilerin kullaniimasi,
akil ydritmenin yapilmasi ve analitik diisinme becerisinin kazandirilmasi hedeflenir.

Sistematik
Uygulamalar

Kazanim Yeni Nesil
Testleri Testler

b
MATIMATUS Problem
Cozme Becerisi
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ISTIKLAL MARSI

Korkma! S6nmez bu safaklarda yiizen al sancak,
Sonmeden yurdumun Gstiinde tiiten en son ocak.
0 benim milletimin yildizidir, parlayacak;
0 benimdir, 0 benim milletimindir ancak.

Gatma, kurban olayim, cehreni ey nazli hilal!
Kahraman irkima bir giil; ne bu siddet, bu celal?
Sana olmaz dokiilen kanlarimiz sonra helal. ..
Hakkidir, Hakk’a tapan milletimin istiklal.

Ben ezelden beridir hiir yasadim, hiir yasarim,
Hangi ¢ilgin bana zincir vuracakmig? Sasarim.
Kiikremig sel gibiyim, bendimi gigner, agarim,
Yirtanm daglar, enginlere sigmam, tasarim.

Garbin afakini sarmigsa celik zirhli duvar,
Benim iman dolu g6gsiim gibi serhaddim var.
Ulusun, korkma! Nasil bdyle bir imani bogar,
“Medeniyet” dedigin tek disi kalmig canavar?

Arkadas! Yurduma algaklan ugratma sakin,
Siper et gdvdeni, dursun bu hayasizca akin.
Dogacaktir sana vadettigi giinler Hakk’in,
Kim bilir, belki yarin belki yarindan da yakin.

Bastigin yerleri “toprak” diyerek gecme, tan,
Distin altindaki binlerce kefensiz yatani.

Sen sehit oglusun, incitme, yaziktir atani,
Verme, diinyalari alsan da bu cennet vatani.

Kim bu cennet vatanin ugruna olmaz ki feda?
Stheda figkiracak, topragi siksan siiheda.
Cani, canani, biitiin varnimi alsin da Hiida,
Etmesin tek vatanimdan beni diinyada ciida.

Ruhumun senden ilahi, sudur ancak emeli:
Degmesin mabedimin gogsiine namahrem eli.
Bu ezanlar, ki sehadetleri dinin temel,

Ebedi, yurdumun astiinde benim inlemeli.

0 zaman vecdile bin secde eder, varsa tagim,
Her cerihamdan, ilaht, bosanip kanli yagim,
Fiskinr ruhumdcerret gibi yerden naasim,

0 zaman yiikselerek arsa deger belki basim.

Dalgalan sen de gafaklar gibi ey sanl hilal!
Olsun artik dokiilen kanlarimin hepsi helal.
Ebediyen sana yok, irkima yok izmihlal.
Hakkidir, hir yagamig bayragimin hiirriyet;
Hakkidir, Hakk’a tapan milletimin istiklal.

Mehmet Akif ERSQY
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1. Bolum

Carpanlar ve

Katlar

KAZANIMLAR
M.8.1.1.1. Verilen pozitif tam sayilarin pozitif tam sayi ¢arpanlarini bulur, pozitif tam sayilarin pozitif tam sayi carpan-

larini Uslu ifadelerin carpimi seklinde yazar.

M.8.1.1.2. iki dogal sayinin en biiyiik ortak bélenini (EBOB) ve en kiiciik ortak katini (EKOK) hesaplar, ilgili problem-

leri cbzer.

M.8.1.1.3. Verilen iki dogal sayinin aralarinda asal olup olmadigini belirler.



)> CARPANLAR VE KATLAR

> 8.1.1.1. Verilen pozitif tam sayilarin pozitif tam sayi garpanlarini bulur, pozitif tam sayi carpanlarini GslU ifadelerin ¢arpimi \ \ \ \
seklinde yazar.

Bireysel Ogrenme | Pozitif Tam Sayilarin Garpanlari

}» Bir pozitif tam sayi, birden fazla pozitif tam sayinin ¢carpimi seklinde yazilirken kullanilan her bir sayiya o sayinin ¢arpani
(béleni) denir.

p» Bir pozitif tam sayinin ¢arpanlari, carpimlari o sayiyi olusturan tim sayi ikilileri listenerek bulunur.

[\
v B i

=
a
~
-
m
3
a
- ~~_  (6zimla Ornek o
. F Kritik Bilgi
12 sayisinin carpanlarini bulalim.
n > y sarp )» Carpan Gokkusagi
o 12=1-12 i iti ( iti
o Bir pozitif tam sayinin tim pozitif carpanlari
= 12=2-6 kiclkten buytge dogru siralandiktan sonra
-~
— 12=3-4 12’nin carpanlar 1, 2, 3, 4, 6 ve 12'dir. bastan ve sondan birer sayi secilerek olus-
= Carpan gokkusagi sekildeki gibi olusturulur. turulan sayi ikililerinin kendi arasinda ¢arpimi

bu pozitif tam saylya esittir.

:.'-l'r4 Asamali Goziimlii Ornek

)» Asagida verilen ¢6ziimlii 6rneklerdeki bosluklari uygun sekilde doldurunuz.

/.
v
/
/
/
/
/
/

a) 18=1-18 b) 20=1-20 c) 36=1-36 d 48=.....
18=2-9 20=2-10 36=....... 48=......
18=........ 20=........ 36=....... 48=.......

36=..... 48 = ........

36=..... 48 = ........
18’in carpanlari 20’nin ¢arpanlarn 36’nin ¢arpanlari 48’in carpanlar
1,2,3,6,9, 18

MATZMATUS <
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CARPANLAR VE KATLAR <(

/ /// 8.1.1.1. Verilen pozitif tam sayilarin pozitif tam sayi ¢carpanlarini bulur, pozitif tam sayi ¢arpanlarini Gsll ifadelerin carpimi <
seklinde yazar.

d") Sistematik Uygulamalar N @) Gegis Noktas )

1. Asagida verilen sayilarin ¢arpanlarini ve carpan » 1, 2,3 ve 4. aistirmalarda buldugunuz ¢arpan sayi-
sayilarini bulunuz. larinin ortak 6zelligi nedir?
1) 8= Garpan sayisi: Her sayinin cift sayida ¢arpani vardir.
2) 1= Carpan sayisi: > 5,6,7 ve 8. alistirmalarda buldugunuz ¢arpan sayI-
3) 24 = Carpan sayisi: larinin ortak 6zelligi nedir?
4) 15= Carpan sayisi: Her sayinin tek sayida g¢arpani vardir.
@ 5) 9= Carpan sayist: }» Sayilar ve bu sayilarin ¢arpan sayilari arasinda bir
6) 16 = Carpan sayist: iliski var midir? Varsa nasil bir iligki vardir?
7) 25= Carpan sayist: Tam kare sayilarin carpan sayisi tek sayiyken, tam
L 8) 36 = Carpan sayisi: ) S kare olmayan sayilarin ¢arpan sayisi ¢ift sayidir. )

Bireysel Odrenme | Garpan Agac

)» Bir pozitif tam sayinin carpanlarindan asal say! olanlara, o sayinin asal ¢arpanlari denir.
)» Bir pozitif tam sayinin ¢arpanlari veya asal ¢arpanlari bulunurken ¢arpan agaci yénetimi kullanilabilir.

}» Carpan agacinda asal ¢arpanlar “«Qr icinde, asal olmayan (bilesik) carpanlar ise “[_|" icinde gésterilir.

‘ Coziimli Ornek N
)» 16 sayisini carpan agaci yénetiminden yararlanarak asal ¢carpanlarina ayiralim.
¥\ / \ Her iki carpan agacinda “C)” icerisinde bulunan asal car-
@ panlar birbirine egit ve 2'dir. Buna gére 16 sayisi, asal
carpanlarinin ¢arpimi seklinde, 16 = 2+2:2:2 = 2% olarak

¥\
@ ¥\ ¥\ gOsterilir.
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:.'-l'r Asamali Géziimlii Ornek

)» Asagida verilen carpan agaglarindaki bos kisimlari doldurunuz. Sayilari, asal carpanlarinin ¢arpimi seklinde yazi-

a) b) c)
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>> CARPANLAR VE KATLAR

> 8.1.1.1. Verilen pozitif tam sayilarin pozitif tam sayi carpanlarini bulur, pozitif tam sayi ¢arpanlarini Gsld ifadelerin carpimi
seklinde yazar.

d°> Sistematik Uygulamalar [ e
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2. Asagida verilen sayilara ait carpan agacini O I:l
olusturunuz ve bu sayilari asal carpanlarinin AN
carpimi seklinde yaziniz. O l:,
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3. Asagida verilen carpan agaclarindaki bosluklarin
L yerine gelmesi gereken sayilari bulunuz.
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CARPANLAR VE KATLAR <(

8.1.1.1. Verilen pozitif tam sayilarin pozitif tam sayi ¢carpanlarini bulur, pozitif tam sayi ¢arpanlarini Gsll ifadelerin carpimi <

T 0 . .
O°> Sistematik Uygulamalar
L 4. Asagida verilen carpan agaclarindaki bilinmeyen-

leri bulunuz.

seklinde yazar.
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>> CARPANLAR VE KATLAR

> 8.1.1.1. Verilen pozitif tam sayilarin pozitif tam sayi garpanlarini bulur, pozitif tam sayi carpanlarini GslU ifadelerin ¢arpimi \ \ \ \
seklinde yazar.

G Bireysel Ogrenme | Garpan Algoritmasi

}» Bir pozitif tam sayinin asal ¢arpanlarini bularak asal garpanlarinin garpimi seklinde ifade etmek icin carpan algoritmasi
yoéntemi kullanilabilir.

)» Carpan algoritmasi uygulanacak sayinin yanina dikey uzun bir ¢izgi ¢izilir. Bu sayiya en kiiglk asal sayidan baslanarak
béime islemi uygulanir. Elde edilen bdlim bu sayinin altina, bélen ise cizginin diger tarafina ayni hizada yazilr. Bu islem,
bélim 1’e ulasincaya kadar devam ettirilir.

}» Cizginin sag tarafinda kalan sayilar, bu sayinin asal carpanlaridir.

=
< | NOTLAR

=
a
~
=
m
3
a
-
-
wn
J ..

- -%’. Goziimli Ornek
s )» 72 sayisini carpan algoritmasindan yararlanarak asal carpanlarina ayiralim.
-~
= 722
s 36 | 2 - 72 sayisl, 3 tane 2 ve 2 tane 3'tin garpimiyla olustugundan 72 = 23+ 32 seklinde ifade edilir.

182

3 72 sayisinin asal ¢arpanlari 2 ve 3'tlr.
3(3
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:|I-|'r+ Asamali Goziimlii Ornek

)» Asagida verilen carpan algoritmalarindaki bosluklara uygun sayilari yaziniz ve verilen sayilarn asal ¢arpanlarinin
carpimi seklinde ifade ediniz.
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CARPANLAR VE KATLAR <(

8.1.1.1. Verilen pozitif tam sayilarin pozitif tam sayi ¢carpanlarini bulur, pozitif tam sayi ¢arpanlarini Gsll ifadelerin carpimi <
seklinde yazar.

o ) ) f 120
0°> Sistematik Uygulamalar )
5. Asagida verilen sayilari, carpan algoritmasi ile
asal carpanlarina ayirarak asal ¢arpanlarinin kuv-
vetlerinin carpimi seklinde yaziniz.
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seklinde yazar.

C}°°> Sistematik Uygulamalar

)> CARPANLAR VE KATLAR

> 8.1.1.1. Verilen pozitif tam sayilarin pozitif tam sayi carpanlarini bulur, pozitif tam sayi ¢arpanlarini Gsld ifadelerin carpimi

NANNN

LG. Asagida verilen carpan algoritmalarindaki her harf, farkl bir pozitif tam sayiyi ifade etmektedir. Buna goére, bu

harflere karsilik gelen sayilari bulunuz.
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L?. Asagida verilen ifadelerden dogru olanlarin yanindaki kutuya “D”, yanlis olanlarin yanindaki kutuya ise “Y” yazi-
niz

a) Q 2 sayisi, 2+3+7+11 sayisinin bir garpanidir.
b) Q 3 sayisi, 2+3+5+13 sayisinin bir garpanidir.

c) Q 6 sayisi, 2+3+5+13 sayisinin bir garpanidir.

MATZMATUS

d) Q 10 sayisi, 3°5+7+11+13 sayisinin bir carpanidir.

e) Q 9 sayis|, 22+3+52+ 11 sayisinin bir carpanidir.

f) Q 8 sayisl, 22+32+7+132 sayisinin bir carpanidir.
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CARPANLAR VE KATLAR <(

/ /// 8.1.1.1. Verilen pozitif tam sayilarin pozitif tam sayi ¢carpanlarini bulur, pozitif tam sayi ¢arpanlarini Gsll ifadelerin carpimi <

seklinde yazar.
"y | Problem Cozme Becerisi

Matematus (MAT) kripto para biriminin TUrk lirasi (TL) cinsinden kur deg@eri, (1 MAT paranin TL olarak degeri) kripto paranin o
andaki kur degeri ile de@eri TL cinsinden hesaplanmak istenen kripto para miktarinin ¢carpimi ile bulunur. MAT paranin kur de-
gerinin 60’in bir carpani oldugu bir anda elinde bir miktar MAT olan Mert’in parasinin TL cinsinden degeri 144 TL olduguna gobre,
Mert'in MAT para miktari en az kag olabilir?

)» Problemdeki verileri ve istenilenleri matematik dili ile ifade edip daha sade hale getirelim.

Kur fiyati MAT para miktari
MAT paranin kur de@eri 60’in bir carpanidir.
Mert'in 144 TL de@erinde MAT parasi vardir.

Mert'in MAT para miktarinin en az kag¢ oldugu soruluyor.

Verilen ¢ bilgiyi kullanarak,

Kur fiyati MAT para miktari

v

60’1n bir garpani
esitligini yazabiliriz.

Kur fiyatinin, ayni zamanda 144’tn bir carpani oldugu bilgisine ulasabiliriz.

Buna gore, 144’0n ve 60’In carpanlarini listeyerek ortak ¢arpanlarini bulahm.

60’1n carpanlari 144’0n carpanlar
60 =(1)+ 60 144 =(1)-144
=(2)-30 =(2)-72
=(3)-20 =(3)- 48
=(4)- 36

.24
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olasi kur fiyati 1, 2, 3, 4, 6 ve 12 TL olabilir.

Para miktarinin en az olmasi igin kur fiyatinin en fazla olmasi gerekir. Buna gore, kur fiyati 12 TL olurken Mert'in en az 12 MAT

parasi olabilir.
m MATEMATUS
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>> CARPANLAR VE KATLAR

8.1.1.1. Verilen pozitif tam sayilarin pozitif tam sayi carpanlarini bulur, pozitif tam sayi ¢arpanlarini Gsld ifadelerin carpimi

seklinde yazar.

g

}» Asagida verilen problemlerde bos birakilan yerlere
bir isim yazarak problem ciimlelerini tamamlayiniz.

Daha sonra bu problemleri ¢éziiniiz.

56 sayisinin kag farkli carpani vardir?

........... , telefonundaki fotograf paylasma uygulamasinin sif-
resini 42 sayisinin carpanlarindan biri olarak belirlemistir.

Buna gore, .....ccccceriiunnnnns ’nin sifresi kag farkli dogal sayi
degeri alabilir?

150 sayisinin asal carpanlarinin toplami kactir?

........... , telefondaki fotograf paylasma uygulamasinin sifre-
sini 105 sayisinin asal carpanlarinin toplami olarak belirle-
mistir.

Buna gore, ........... ’nin belirledigi sifre kagtir?

iki basamakh bir dogal sayinin kendisi disindaki carpan-
larindan en bliyligi 49 olduguna gére, bu sayi en az ka¢
olabilir?

MATZMATUS
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6. ,. telefonuna tus kilidini kendisi diginda en bu-
yuk carpani 37 olan en klguk dogal say olarak belirliyor.

Buna gére, ......cceeerrriiunenns ’nin tus kilidi olarak belirledigi
say1 kactir?

7. Bir cep telefonunun tuslarinda bulunan rakamlardan (si-
fir haric¢) ka¢ tanesinin ¢arpan sayisi tek sayidir?

8. ‘nin telefonundaki mesajlasma uygulamasinin
sifresi, iki basamakli bir dogal sayi ve ¢carpan sayisi tek sa-
yidir.

Buna gore, ......ccceceriiunen ’nin sifresi en az kac olabilir?
[ ’in telefonunun pin kodu, iki basamakli bir do-

Jal sayi ve carpan sayisi tek sayidir.

Buna gére, ......cceuenn. ’in telefonunun pin kodu en fazla
kac olabilir?

A



m@m Kazanmim Testi - 1 CARPANLAR VE KATLAR <<

8.1.1.1. Verilen pozitif tam sayilarin pozitif tam sayi garpanlarini bulur, pozitif tam sayi <
¢arpanlarini UslU ifadelerin garpimi seklinde yazar.

1. Asagidakilerden hangisi 27 sayisinin bir dogal sayi¢ar- | 4.
panidir?

A) 2 B) 5 C)9 D) 13

Yukaridaki asal garpan agacinin gévdesindeki sayinin asal
carpanlar elmalarin icinde verilmigtir.

Buna gére, hangi elma koparilirsa agacta bulunan tim

meyveler 385 sayisinin asal ¢carpanlarini icerir? E
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A) B) C) D) =
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2. Asagidakilerden hangisi 35 sayisinin bir dogal sayi car- :_
pani degildir? —
m

A) 1 B) 5 c)7 D) 17 -
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Yukaridaki kutulara, altlarinda yazilan sayilarin asal ¢ar-
panlari birer kagida yazilip atihyor.

Buna gére, asagidaki sayilarin hangisi her ii¢c kutuda
da bulunur?

A)3 B) 5 Cc)7 D) 11

3. Asagidakilerden hangisi asal sayi degildir?

N
N
A\
X
N\
N\
N\
N\

A7 B) 11 C) 29 D) 39
6. Asagidakilerden hangisi 60’In asal ¢arpanlarindan biri
degildir?
A)2 B) 3 C)5 D) 15
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>> CARPANLAR VE KATLAR

> 8.1.1.1. Verilen pozitif tam sayilarin pozitif tam sayi carpanlarini bulur, pozitif tam sayi ¢arpanlarini Gsld ifadelerin carpimi
seklinde yazar.

7. 50 sayisinin kag farkl asal ¢carpani vardir? T 11. 30 sayisinin carpanlar asagidakilerin hangisinde veril-
mistir?

AN B)2 3 D) 4 A) 1,2,3,5,10,30
B) 1,2,3,5,6,10,30
C) 1,2,3,5,6,15,30

D) 1,2,3,5,6, 10, 15,30

8.
12. T sayisinin carpanlarindan biri 4 olduguna gére, bu
3 say! asagidakilerden hangisi olabilir?
w @ 3G &
~
A) 14 B) 1 2 D) 2
: Yukarida verilen carpan agacina gore, A yerine gelmesi ) )18 ©) 26 )28
3 gereken sayi kactir?
-]
- A)5 B) 6 C)9 D) 10
5
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9. Al2 . . . . .
Yukarida verilen carpan agacina gére K + L isleminin
B|S sonucu kactir?
717
1 A) 14 B) 28 C) 42 D) 56

Yukarida verilen ¢arpan algoritmasina gére A kactir?

A) 45 B) 65 C) 70 D) 85

14. Selim, aklindan bir dogal say! tutuyor. Esra ise Selim’in
aklindan tuttugu sayiyr bulmaya calisiyor. Selim, Esra’ya
asagidaki ipuclarini veriyor:

* Enklguk Gg¢ asal sayi, A sayinin asal ¢arpanlaridir.

*+ 2 basamakli bir dogal sayidir.
10. Carpanlar 1, 2, 4, 8, 16 ve 32 olan sayi kactir?
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Buna gore, A sayi asagidakilerden hangisi olabilir?

A) 16 B) 32 C) 48 D) 64
A) 90 B) 80 C) 70 D) 50
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E@m Kazanim Testi - 2

1. Asagidakilerden hangisi 56 sayisinin bir carpanidir?

A) 6 B) 7 C)9 D) 12

2. Bir dogal sayinin carpanlarindan biri 12 olduguna gére,
bu sayi asagidakilerden hangisi olabilir?
A) 28 B) 32

C) 42 D) 60

3. 750 kisinin katildig bir konserde bilet numarasi asal say!
olanlar arasindan 3 kigiye hediye verilmek Uzere cekilis ya-
pilacaktir.

Cekilisi ilk kazanan kisinin bilet numarasinin 2 oldugu
bilindigine gére, diger iki kazanan katilimcilar ile ilgili
asagidakilerden hangisi kesinlikle dogrudur?

A) Kazanan katilimcilar 27 ve 37 numarah katilimcilardir.

B) Kazanan iki katilimcinin bilet numaralari toplami ¢ift sa-
yidir.

C) Kazanan katilimcilarin bilet numaralari 59 ve 113't(r.

D) Kazanan katilimcilarin bilet numaralarinin toplami 3’'in
katidir.
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CARPANLAR VE KATLAR <<

8.1.1.1. Verilen pozitif tam sayilarin pozitif tam sayi ¢carpanlarini bulur, pozitif tam sayi

¢arpanlarini UslU ifadelerin garpimi seklinde yazar.

70 sayisinin en biyiik dogal sayi carpani ile en kiiciik
dogal sayi carpaninin toplami kactir?

A) 36 B) 70 C) 71 D) 72
396 78
I I
2,3,13
Asal
034 carpanlar 156
I v

Yukarida verilen semanin ortasindaki kutuda yer alan sayi-
lar, kdsedeki kutularda verilen sayilarin asal carpanlaridir.

Buna gore, hangi kutuya yazilan sayi hatali yazilmistir?

A)l B) Il o)l D) IV

Asal carpanlar 2, 5 ve 7 olan en kiiciik dogal sayi kac-
tir?
A) 30 B) 45

C) 60 D) 70

MATZMATUS

4 4 <

=
LY
-~
=r
m
=
LY
-~
m
wn
wn
[}
=
-~
[}
=
0

S S S S S




